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Hajdu-Bihar megyei K6zépiskolai Matematikai Verseny
A 2006/2007. évi versenyen Kitiizott feladatok
9. évfolyam

Magyarorszagon a gépjarmiivek rendszama (néhany kivételtdl eltekintve) harom
betlibdl ¢és harom szamjegybdl all. Legfeljebb hany ilyen rendszammal ellatott
gépjarmii lehet Magyarorszagon, ha a rendszamhoz az angol abécé 26 betljét
hasznaljak fel?

8 pont
Mekkoraaz 1 +2 -3 +4+5 -6+ 7+ 8 -9 +...+ 2006 kifejezés értéke? (Az
0sszegben a harommal oszthato tagok eldjele negativ, a tobbié pozitiv.)

10 pont
Mi az egész szdmok halmazan a megoldasa az
1 1

+

x—6 y—-6

egyenletnek?
12 pont
Melyik az a legkisebb kertiletli hdromszog, amelynek egyik oldala a, a hozza tartozo
magassaga m? Mekkora ennek a haromszognek a kertilete?

14 pont
Végzddhet-e egy négyzetszam 2006-ra?
16 pont
10. évfolyam
Az ABCD trapéz alapjai: AB és CD, ahol AB > CD. Bizonyitsa be, hogy
AB +AD >CB + CD teljesiil!
10 pont

Bizonyitsa be, hogy ha p primszam, akkor az x° + p x + 3p = 0 egyenletnek nincs
egész szadm megoldasa!
10 pont

Szerkessze meg az adott ABC haromszdgnek azt a belsd P pontjat, amelyre az ABP,
ACP, BCP haromszogek teriiletének az aranyara Typp : Tycp: Tpcp=1:2 : 3 all fenn!
12 pont

Bizonyitsa be, hogy ha egy szabélyos sokszdg oldalszama legalabb 6t, akkor barmely
két P, Q cstcspontjahoz talalhatéd toliik kiilonbozo R és S csucspont ugy, hogy PO
parhuzamos RS - sel!

14 pont

Adja meg azt a legkisebb természetes szamot, amelyik oszthatdo 40-nel, és 40 a
szdmjegyeinek dsszege is! (A természetes szdm tizes szdmrendszerben van felirva.)
14 pont



11. évfolyam

. Hatérozza meg az m, n valés paramétere értékét , ha tudjuk hogy az x* + (m+3)x —
(n+4) =0 egyenlet gyokei a 4x° + m x + n = 0 egyenlet gydkeinek a reciprokai.

8 pont

. Hatarozza meg egy adott kor koré irthatd rombuszok koziil annak a rombusznak a
hegyesszogét, melynek teriilete éppen kétszerese az adott kor koré irhatd minimalis
tertiletli rombusz teriiletének!

10 pont
. Oldja meg az alabbi egyenletet az egész szamok halmazan:
X +y3+2x2+2y2+x2y2+3x2y+3xy2+4=0.

12 pont

. Bizonyitsa be, hogy 17-nek van olyan hatvanya, melynek utolsé szamjegyel, az eldtte
levé 2006 szamjegy pedig 0.
16 pont
2 2

Szamitsa ki a kovetkez6 Osszeget: + +...+ .
1-2-3 2-3-4 2005 -2006 - 2007

16 pont
12. évfolyam

1. Melyik az a szamtani sorozat, amelyben az elsd 6t paratlan indexii tag 0sszege
85, és az elsd 6t paros indexil tag 6sszege 1007 Irja fel a sorozat elsd 10 tagjat!

9 pont
2. Egy gulat az alaplapjadval parhuzamos sikkal két egyenld térfogati részre
bontjuk. Hatdrozza meg az igy keletkezett kis gula és csonkagula paléstjai

felszinének az aranyat!
10 pont

3. Egy dobokockat haromszor egymas utan feldobunk. Azt tapasztaljuk, hogy az
elsé két dobott szam Osszege megegyezik a harmadik dobas eredményével.
Mennyi annak valdszinlisége, hogy legalabb egyszer 2-est dobunk?

13 pont

4. Hatarozza meg az

l+cos2x>cosx(1+]|1—2cosx|)

egyenlétlenség megoldéasaita [0, 2z ] intervallumon!
13 pont

5. Az ffliggvényre teljesiil, hogy
f(x+1) +f(x-1)=\/5f(x) minden valos szamra.

Bizonyitsa be, hogy az f fiiggvény periodikus és adja meg a periodusat! 15 pont



