ALGEBRA ES SZAMELMELET SZIGORLAT
tanarszakos hallgatoknak

1. Természetes szamok, miiveletek, rendezés, teljes indukcid. Az egész szamok gytrije,
rendezés. A racionalis szamok teste, rendezés. Komplex szamok, kanonikus é&s
trigonometrikus alak, gy6kvonas, egységgyokok.

2. A szamelmélet elemei. . Egész szamok kongruencidja, linearis kongruenciak és linearis
diofantikus egyenletek megoldasa.

3. Szamélméleti fliggvények: osztok szama, dsszege, Euler- féle és Moebius-féle fiiggvény €s
alkalmazasai. Euler-Fermat tétel. Additiv és multiplikativ fiiggvények viselkedése, atlaguk az
osztok szaman illusztralva.

4. Primszdmok, a primszamok sorozatanak végtelensége. Dirichlet tétele specidlis esetekben.
Primszamok reciprokainak oOsszege, az x-nél kisebb primszdmok szdmdra vonatkozo
becslések. A primszam-tétel ismertetése.

5. Algebraiszamtestek, egész bazis, norma, egységek. Egyértelmii primfaktorizacié kérdése
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algebrai szdmtestek egbszeinek gytiriijében

6. Diofantikus egyenletek. Elemi algebrai, geometriai mdodszerek illusztraldsa. A geometriai
¢s additiv szdmelmélet alapelemei. Minkowski tétele és alkalmazasai, linedris diofantikus
egyenl6tlenségrendszerek megoldhatdsaga, természetes szamok négyzetdsszegként vald
eléallitasa. Nevezetes additiv szamelméleti problémak..

7. Diofantikus approximacid, Dirichlet tétele. Algebrai szamok racionalis szamokkal valo
approximalhatdsaga, alkalmazéasok (transzcendens szamok konstrukcidja).

8. Egy ¢és tobb hatarozatlanti polinomgytrtk, raciondlis fliggvény testek, parcialis tortek,
szimmetrikus polinomok alaptétele.

9. Az algebra alaptétele és kovetkezményei. Harmad- és negyedfokuegyenletek. Egyenletek
kozos gyokeinek, egyenletek tobbszords gyokeinek meghatarozasa. .

10. A csoport fogalma, izomorfia, permutaciocsoportok, Cayley tétele, részcsoportok,
mellékosztaly, Lagrange tétele.

11. Normalosztd, homomorfia tétel, a ciklikus csoportok jellemzése.
12. Direkt szorzat, a véges Abel-csoportok alaptétele.
13. Gytrtk, ideal, homomorfia tétel. Integritastartomany, euklideszi és foidealgytirti.

14. Egyértelmi primfaktorizaci6 az egész 'szdmok gytrtijében, a racionalis, valos és komplex
egylitthatés polinomok gylrijébén. Az egyértelmii primiaktorizacié tétele gyiirtikben.
Dedekind gytirt.

15. Test karakterisztikdja, algebrai €s transzcendens testbovitések, polinom felbontasi teste.
Normalis bdvitések.

16. A Galois-elmélet fotétele és alkalmazdsai az algebrai egyenletek és a geometriai
szerkesztések elméletében. Feloldhato csoportok.



